
Algebraické řešeńı nerovnosti s absolutńı hodnotou
V tomto dokumentu vyřeš́ıme dvě nerovnice s absolutńı hodnotou jako dva nezávislé

př́ıklady. Použijeme čistě algebraickou metodu založenou př́ımo na definici absolutńı
hodnoty reálného č́ısla.

Podle definice pro libovolný výraz V plat́ı:

|V | =


V pro V > 0

0 pro V = 0

−V pro V < 0

V našich př́ıkladech je vnitřńım výrazem V = x − 2. U každé nerovnice proto nezávisle
vyšetř́ıme tyto tři algebraické možnosti.

Př́ıklad 1: Řešeńı nerovnice |x− 2| < 5

Možnost I: Výraz uvnitř je kladný (x− 2 > 0 =⇒ x > 2)

Absolutńı hodnotu nahrad́ıme samotným výrazem:

x− 2 < 5

x < 7

Hledáme č́ısla, která splňuj́ı podmı́nku x > 2 a zároveň x < 7. Dostáváme prvńı d́ılč́ı
řešeńı:

K1I = (2; 7)

Možnost II: Výraz uvnitř je nulový (x− 2 = 0 =⇒ x = 2)

Dosad́ıme x = 2 př́ımo do p̊uvodńı nerovnice:

|2− 2| < 5

0 < 5 (Plat́ı)

Protože źıskáme pravdivý výrok, č́ıslo 2 je řešeńım:

K1II = {2}

Možnost III: Výraz uvnitř je záporný (x− 2 < 0 =⇒ x < 2)

Absolutńı hodnotu odstrańıme tak, že výrazu změńıme znaménko:

−(x− 2) < 5

−x+ 2 < 5

−x < 3

x > −3

Hledáme č́ısla, která splňuj́ı podmı́nku x < 2 a zároveň x > −3. Dostáváme třet́ı d́ılč́ı
řešeńı:

K1III = (−3; 2)
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Celkový výsledek Př́ıkladu 1

Sjednoceńım všech tř́ı nezávislých možnost́ı źıskáme konečné řešeńı:

K1 = K1I ∪K1II ∪K1III = (2; 7) ∪ {2} ∪ (−3; 2) = (−3; 7)

Př́ıklad 2: Řešeńı nerovnice |x− 2| > 5

Možnost I: Výraz uvnitř je kladný (x− 2 > 0 =⇒ x > 2)

Absolutńı hodnotu vynecháme:

x− 2 > 5

x > 7

Hledáme č́ısla, která splňuj́ı podmı́nku x > 2 a zároveň x > 7. Dostáváme prvńı d́ılč́ı
řešeńı:

K2I = (7;∞)

Možnost II: Výraz uvnitř je nulový (x− 2 = 0 =⇒ x = 2)

Dosad́ıme x = 2 do p̊uvodńı nerovnice:

|2− 2| > 5

0 > 5 (Neplat́ı)

Tento výrok je nepravdivý, takže č́ıslo 2 v tomto př́ıpadě řešeńım neńı:

K2II = ∅

Možnost III: Výraz uvnitř je záporný (x− 2 < 0 =⇒ x < 2)

Změńıme znaménko výrazu uvnitř absolutńı hodnoty:

−(x− 2) > 5

−x+ 2 > 5

−x > 3

x < −3

Hledáme č́ısla, která splňuj́ı podmı́nku x < 2 a zároveň x < −3. Dostáváme třet́ı d́ılč́ı
řešeńı:

K2III = (−∞;−3)

Celkový výsledek Př́ıkladu 2

Sjednoceńım všech tř́ı nezávislých možnost́ı źıskáme konečné řešeńı:

K2 = K2I ∪K2II ∪K2III = (7;∞) ∪ ∅ ∪ (−∞;−3) = (−∞;−3) ∪ (7;∞)
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