
Ověřeńı rovnosti 1
2 ln(4) = ln(2)

Dušan Polanský za pomoci AI

1 Úvod

V poznámce si podrobně ukážeme, proč plat́ı logaritmická rovnost:

1

2
ln(4) = ln(2) (1)

Tento vztah je př́ımým d̊usledkem základńıch vět o logaritmech, konkrétně
věty o logaritmu mocniny.

2 Matematický d̊ukaz

Pro libovolný logaritmus o základu a > 0 (a ̸= 1) a kladný argument x plat́ı
následuj́ıćı identita pro mocninu argumentu:

c · loga(x) = loga(x
c) (2)

Kde c je libovolné reálné č́ıslo. V př́ıpadě přirozeného logaritmu (ln, kde
základem je Eulerovo č́ıslo e) můžeme toto pravidlo aplikovat př́ımo na levou
stranu naš́ı rovnice, kde c = 1

2
a x = 4:

1

2
ln(4) = ln
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(3)

Vı́me, že racionálńı exponent 1
2
odpov́ıdá druhé odmocnině z daného č́ısla:

4
1
2 =

√
4 (4)

Protože druhá odmocnina ze čtyř je rovna dvěma (
√
4 = 2), dosazeńım

źıskáme:
ln
(
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)
= ln(

√
4) = ln(2) (5)

T́ım je rovnost dokázána. Obě strany vyjadřuj́ı stejné reálné č́ıslo, jehož
přibližná hodnota je 0,69315.
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3 Vizuálńı znázorněńı pomoćı grafu

Rovnost lze ilustrovat také geometricky na grafu funkce f(x) = ln(x). Z
grafu ńıže je patrné, že funkčńı hodnota v bodě x = 4 je přesně dvakrát vyšš́ı
než funkčńı hodnota v bodě x = 2. Pokud tedy hodnotu ln(4) zkrát́ıme na
polovinu, dostaneme přesně ln(2).
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Obrázek 1: Graf přirozeného logaritmu s vyznačeńım kĺıčových bod̊u.
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